69. 1. On remarque que pour tout réel x de I’intervalle ] i; +oo],

flx )— aveCu(x)—Bx —10x + 13 etv(x) = —3x + 4.

Les fonctions u et v sont dérivables sur ] % ; +oo[ et v ne s’annule pas sur cet intervalle.
Onau'(x)=6x—10etv'(x) = —3.

Ainsi, f est dérivable sur ] oy ;+oo[etona:

f (x) = u' () xv(x)— u(x)xv (x) (6x71O)(—3x+4)—(3x2710x+13)><(—3)

(v(x )) (-3x+4)2 !
) (—18x2+24x+30x—40)—(—9x%2+30x—39)  —18x%+54x—40+9x2—30x+39
soit f'(x) = = ,
(—3x+4)2 (—3x+4)2
—9x2+424x—1
dou f'(x) = ————
f( ) (—3x+4)2

2.a. Soitx > %-

Ona:
(—x +2)(—3x + 4) 5 3x2—4x—6x+8 5
—x+2+ ~ = + '
—3x+4 —3x+4 —3x+4 —3x+4 —3x+4
5 3x2-10x+13
dou —x + 2 + = X
—3x+4 —3x+4
3x2-10x+13 . SR _
Or, f(x) = =—_,— donc on a bien I'égalité : f(x)=—x+2+ mr—.

: . 4
b. En gardant la notation v(x) = —3x + 4 pour tout réel x tel que x > o

onaf(x)——x+2+5><—doncf (x) = —1+5><( (v;(D;;Z),

i () = — _—_3) () = —1 4+ — 25
soit f'(x) =—14+5X ( Taxsayz ) OU encore f'(x) 1+ =
R : . _ —9x%+24x-1
c. A laquestion 1., on atrouvé f'(x) = gEme
5 . P 15
et a la question 2. b., onatrouvé f'(x) = -1 + T
15 _ —(—3x+4)? 15

y 4
Or, pour tout reel x tel que x > -, ona —1 + Coxid? - Canin? T Carr?

On développe (—3x + 4)? :
(=3x+4)>=(4—-3x)2=42-2x4x3x+ (B3x)%> =16 — 24x + 9x2.
Ainsi,



—(—3x+4)? 15 —(9x2-24x+16) 15 —9x2+24x-16+15

(—3x+4)2  (-3x+4)2  (—3x+4)2 (-3x+4)2 (—3x+4)2
_ —9x%+24x-1
T (~3x+4)2
15 -9x2+24x—-1 . ,
Donc, —1 + = donc les deux expressions de f” sont egales :

(-3x+4)2  (—3x+4)2 '

les résultats aux questions 1. et 2. b. sont cohérents.



