1111.0na: lim 4 X 21™ =+4ocet lim 12 X 7" = +oo.

n—-+oo n—-+oo

On a donc la forme indéterminée « E ». On doit donc transformer 1’écriture de

un. Pour tout entier naturel n :
4 x 21" 4 21"

= — X —
12x 7% 12 77

4x1 21\"

-mx(ﬂ

1
:—><3".

3" est de laforme q" avec q > 1, donc lim 3™ = +4oo0. Et lim 2= §

n—-+oo n—+oo 3

Donc, d’apres la régle sur la limite d’un produit, lim u, = +co.

n—-+oo

La suite (un) diverge vers +oo.

2. (un) est une suite géométrique. Ona: 0 <+/3—1 < 2donc 0 < <1.

V3-1

V3-1
2

: lim (\/?2_ 1) = 0. Donc lim u, = 0.

n—-+oo n—-+oo

Comme,

La suite (un) converge vers 0.

3. On considere la suite (un) définie pour tout entier naturel par u, = 3".
La suite (un) est géométrique.
D’aprés la formule de la somme des termes d’une suite géométrique :

n 3k _ 1_3Tl+1 _ 3n+1_1 _ 33’)’[ _ l
k=0 1-3 2 2 2’
3" est de laforme q" avec g > 1, donc lim 3" = +oo,
n—+oo
Donc lim u, = +4oo. La suite(un) diverge vers +oo.

n—-+oo

4.15>1et5>1donc lim 15" =+ et lim 5™ = +oo.

n—-+oo n—-+oo

On est en présence de la forme indéterminée « co — oo »,

On factorise par 15". On peut écrire pour tout entier naturel n,
1

n s 1
n =15 [ 3+15n 15n

a5 a4 () -]

Or -1 < < 1donc lim G)n =0.

n-+oo

n
Onen déduit: lim [-3+ ( ) ] = —3. Deplus, 15> 1donc lim L =0,

n-+o n—+oo 15"
n
Donc, d’apres la regle sur la limite d’une somme lim [ 3+ (—) -—|=-3.
n-+oo 15"

De plus, lim 15™ = 400, d’ou, d’aprés la régle sur la limite d’un produit,

n-+oo

lim u, = —oo.
n-—-+oo

5.3>1et4>1d’unepartet2>1et5>1dautre part.



Donc lim 3™ = 4ooet lim 4" = +oo d’une part, et 11m 2" = 4o et

lim 5™ = +oo0 d’autre part.

n—-+oo

On est en présence de la forme indéterminée « co — oo » au numérateur et au
dénominateur. On factorise au numérateur par 4" et par 5" au dénominateur.
On peut écrire pour tout entier naturel n,

e
5n[(§)n+ 1]'

U, =

or-1<2<1donc lim (g)n — 0. Onen déduit : lim (g)n ~1]=-

n—-+oo n—-+oo

2 n
De méme, —1 < < 1donc lim (—) =0.

n—+oo \5

On en déduit : lim [(é) + 1] =1.

n-+oo

C

n
De plus —1 <2 : < 1 donc lim (E) = 0, d’ou, d’apres la régle sur la limite

n—+oo

D’apres la regle sur la limite d’un quotient, lim [
n—-+oo

d’un produit, llm u, =0.
n—-+oo



