113 1. Pour tout entier naturel n,
Uh—(=5)=2n’+4n—-3+5
=2n2+4n + 2
=2(n*+2n+1)
=2(n+1)>
Or pour tout entier naturel n : 2(n + 1)2 >0 donc un — (- 5) > 0.
Donc pour tout entier naturel n : u,>—5. La suite (un) est donc minorée par — 5.

2. Pour tout entier naturel n, on note P(n) : v, <8.
Initialisation : vo= 0 et 0 <8 donc vo < 8. P(0) est vraie.

Héredité : on considére un entier naturel n tel que P(n) est vraie, c’est-a-dire tel
que vh <8 . On montre que P(n + 1) est vraie, c’est-a-dire que Vn+1 <8.

Ona: 0< wvya <8

0 < vi2 < 64
0 < -vi?<32
8

IN

§vn2 +8<40

/%vnz + 8 <+/40.

Or V40 < V64 et V64 = 8 donc vp+1 <8.

P(n + 1) est donc vraie.

Conclusion : la propriété est vraie au rang 0 et est héréditaire, donc d’apres le
principe de récurrence, pour tout entier naturel n, P(n) est vraie, ¢’est-a-dire que
I’on a vn <8 pour tout entier naturel n.



