163 1. lim (2e*+ 1)=2e%+ 1 =3 et lim (e*—1)=0"
x-0 x—0
x>0
carsix>0alorse*>1etdonce*—1>0.
Donc par quotient, }Ci_r)r(l) f(x) = oo,
x>0

2e* +1_ e *(2e¥+1) 2+e™*

2.a. Pour tout réel x de ]0 ; +oof , f(x) = —— e X(e*-1) 1_e=x"

. lim (—x) = —oo et hm eX =0 donc par composition, lim e™ =0.

x—>+00 — 00 X—+00

Onen déduitque: lim 2+e™¥)=2et lim (1-e™*)=1
x—+00 X—>+00

donc par quotient lirP fx)=2.
X—>+00

3. }Ci_rg(l) f(x) =+ donc la droite d’équation x = 0, ¢’est-a-dire 1’axe des ordonnées,
x>0
est une asymptote a €;.

ln;n f(x) =2 donc la droite d’équation y = 2 est une asymptote a 6, en +oo.
X—-+ 00

4. a. Pour tout réel x de ]0 ; oo,

fZ%avec ux)=2e"+1 et vix)=e" -1

wx)=2¢e" et V(x)=¢"
= WY U Gonc pour tout réel x de ]0 ; +oo[,
_ 2e¥(e¥ - 1) — (2e* + 1)e* _ 2(e¥)? — 2e¥ — 2(eX)2—e*  —3e*
)= o — 12 o (eX —1)2 C (e*—1)2

b. Pour tout réel x de 0 ; +oo[, —3e* < 0 et (¥ — 1)? > 0 donc /”(x) < 0.

Par conséquent, f est décroissante sur ]0 ; +oof.



