147 1. In (x> — 2x) existe si, et seulement si, x> — 2x = x(x — 2) > 0.

x? — 2x est un polyndme du second degré dont les racines sont 0 et 2 et dont le
coefficient de x? est positif.

Ainsi, X — 2x > 0 pour x appartenant & ]—oo ; 0[L]2 ; +oo].

Alors, pour x de J-oo ; 0[U]2 ; +oof, In (X2 = 2x) < In (8) équivaut a x> — 2x < 8
soitax?—2x-8<0.

On calcule le discriminant de ce polynéme du second degré :

A= (=2)?— 4 x 1 x (—8) = 36.

Ce polyndme a donc deux racines :

2-V36 2-6 2+V36  2+6
X, = =—=-2¢tx, = =-— =4,
1 2x1 2 2 2x1 2

Le coefficient de x? du polyndme x?— 2x — 8 est positif donc I’ensemble des
solutions dans R de I’inéquation X*— 2x — 8 < 0 est [-2 ; 4].

Comme (]-o;0[U]2; +o[ )N [-2;4]=[-2;0[w]2; 4],

I’ensemble solution de 1’inéquation est [-2 ; O[ U ]2 ; 4].
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2. Pour tout réel x, 2% — 5 > 0 équivaut a e > ~s0ita 3x>In (5)
N 5
doncax>= In (—)
3 2

L’ensemble solution de I’inéquation est E In (g) ; +00[.

3. In (x) existe si et seulement si x > 0. Alors, pour x de ]O ; +oo[, on a:
31n (x) -2 2 0 équivaut & In (x) = % soit a x> es.

5—1In (x) >0 équivaut a In (x) <5 soita x < e®.

Dressons le tableau de signe de (3 In (x) — 2)(5 — In (X)).

Valeurs de x 0 e% es +ao
Signe de 3 In (x) -2 - 0 + +
Signe de S —In (x) + + 0 -
Signe de de (3 In (x) — 2)(5 — In (x)) - 0 + 0 -

L’ensemble solution de I’inéquation (3 In (x) —2)(5—1In (X)) <O est:

]0; eg[ U Je®; +ool.



